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Ahbstract: [n this paper plurisubharmonic functions are studied in some Frechet
spaces. [t ¢s proved that in Poisson-Jensen formula the term N (r, [ a) is a pluri-
subharmonic function. Also it is proved that in a proper Frechet space, the entira
functions having a specific defieient value consist a negligeable set.

Résumé: On étudie les fonctions plurisousharmonigues dans cerlfoins espaces de
Fréchet. On démontre que dans la formule de Poisson-Jensen le terme N(r, f, o}
est une fonelion plusisousharmonique. On demonire ausst gue dans un espace de
Fréchet convenable les fonctions entiéres qui ont wne certaine valeur déficients
forment un ensemble négligeable.

1. FORMULE DE POISSON-JENSEN

On considére une fonction méromorple f : 2 C, ol
OQ={zec C:|z|<R< e}

On applique la formule de Jensen dans Q.
On a: [2, b p. 163]. '

2r

(1.1} ,—fl*f log | f{re'®)

al df + N(r, «) = N (r,f,a) + log | £{0) —a,

2m
i)

(a5 o0, 1{0) 7 o).

On considére A(2), espace de Fréchet des fonctions holomorphes
dans 2 avec la topologie de la convergence uniforme sur tout compact.
1, p. 29].

Sife A{Q), on a N(r, «) = 0, alors:

an
1.2y Nirfa) = Zé;flog [ f(rei®) —a | db —log | £(0) —a,
0

(formule de Poisson-Jensen) (1,0 p. 224].
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2. FONCTIONS PLURISOUSHARMONIQUES SUR A(Q)

On rappelle que: [1,b p. 168], [1,d p. 306]
(2.1) Dédinition: Une application € G-f2 Ry d” un ouvert G < A (Q)
dans Ry, ot Rg = RU {-=}, est dite plurisousharmonique si

{(a) f est semi-continue supérieurement

{b) pour tout disque Ayy=[ZCA(Q); Z=x+nuy, ucC, Ju/ < 1],
de centre x£G et de rayon yv& A(Q), y==0, et contenu dans G, on a:

2r
f(x) < 2—1[ f(x+ yei®)df (inégalité de la moyenne)

o

On note P{G) la classe des fonctions plurisousharmoniques dans
fouvert G.

On va établir
(2.2) Proposition: 511" on considére Vensemble M < A(Q) des fonctions
f£ A(Q) qui valent ¢ & I’ origine, ou ¢==a, alors N(r,f,a} est une fonetion
plurisousharmonique de f.

Démonstration: D’ aprés la formule (1.2) il suffit de montrer que

2r
F{f)= 21; [Iog| f(rei®) —a| do
o

est une fonction plurisousharmonique de f, parce que log |c-alest plu-
risousharmonique comme constante.

L’ application f - log |f(z)], pour z, fixé, est une application de
M<A(Q) dans R. De plus I’ application o(f) =1 est analytique parce
que o (f; + fz) = f, + f,z est analytique, étant linéaire.

Alors f — log | (20} ] est une fonction plurisousharmonique de f¢ M. Done

i
1
F (1) :%f log | £ (ret®) —a| df
0
est de la forme: [1,c p. 54]

In

f U (1,6) dw (6), ob

0
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U(L,0) est une application de Mx [0, 2n] - Rz et
19 pour 6 fixé U(f, §) est une [onction plurisousharmonique de (.
2% pour [ tixé U([, 8) est p-sommable
3° pour tout compact KM, U ([,0) est bornée supérieurement sur
Kx [0,2n].
Alors T'(f) est une lonction plurisousharmonique de [

2. VALEURS DEFICIENTES LF NEVANLINNA BT ENSEMBLES NEGLI-
GLEABLES
Soit [(z) une fonetion méromorphe pour z7==.
(3.1) Délinition: On appelle déficience de la valeur a I’ expression [2,h
n. 266]:

J
S(a) = Ahm ____lj['ﬂ = 1— ﬁm_ D«(r,a) ol

I'—oo I'— oo rl (T')

T(r) = N{r,=) + m(r,=) est la caracteristique de Nevanlinna.
Onao<da)<s1
(3.2) Définition: S1 8{a) >0, a est appellé valeur déficiente de [.
5t [ est une fonctlon entiére on a Nr,=) = 0.
Alors
2m

T(r) = m(r,=) = %: f log+ | f(re!®) | d6 < logM(r),

o1 M(r) = sup |i(z)|
lz|<r

(3.3) Délinition: On appelle ovdre d’ une fonction entiére f I expres-
sion [2,a p. 30):

o=1lim loglogM(r) o
re=co logr

o=1lim log T(r)

r=c lorg

On considére 1" espace de Fréchet E des fonclions entiéres qui
ont un T(r) donné, done un ¢ donné, el pour lesquelles on a: [1,a p.11]

f— oo "f—--—"t-a < IP‘{Z)! Z(—: Cn}
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ou W{z) est une fonelion plurisousharmonique posilivement homogeéne
d’ ordre p, ¢’ est & dire ¥(tz) = t¢ ¥(z) pour chaque t > 0.
Sur E on considére la topologie definie par les semi-normes:

Py(f) = sup |f(z)e ¥q () |

oll ¢q{z) est une suite décroigsante des fonctions plurisousharmoni-
ques continues, positivement homogénes d’ ordre p avec les conditions.

1P o>
20 9q-1 (8)—9q(2) 2 a,> 0 pour |jg] =1
3°  limeg(z) = ¥{z)
([:OO
On rappelle ausst que {l,a p.7],[1,e p. 274]
(3.4) Définition: Une partie ACG d'un onvert G de I’ espace E est dite

négligeable dans G 5° il existe une suite Vy(x)¢ P(G), localement bornée
supérieurement dans G, telle qu’ on ait

ACA =[x G; g(x)<g*(x)] ol glx)=sup Vy(x} et g*(x)EP(G) la
' q
régularisée supérieure de g(x), ¢’est & dire la fonction
g*(x)=lmsup g(x")
=+ x

On va établir
(3.5) Proposition: Soit a fixé, Alors les fonctions f € E qui valent ¢ &
I origine {c=a) et pour lesquelles a est une valeur déficiente, ¢’ esl a
dire pour lesquelles on a:

lim sup N (rfa)
r—e T

forment un ensemble négligeable.

Démonstration : Soit G un ouvert de E. Pour montrer que I’ ensem-
ble

A =[f¢ G: lim sup N(,{,a)
r= oo T(r)

qu’ il existe une suite Vy(f) de fonctions plurisousharmeniques, locale-
ment bornée supérierement, Lelle que:

ACA=EG: g(f) < g*(h)],

< 1] est négligeable, il suffit de montrer
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ol g{f)=lim sup Vy(I) et g*([) la régularisée supérieure de g(f).
Pour a fixé, on considére la suite des fonctions plurisousharmoniques

Ve () = ngi’)&)

On a Vg (1) < 1. Alors g(f) = lim sup Vi (f} < 1.
Mais, il existe f,¢ G tel que g(f,) = 1, done g*(f) = L.
Par conséquent pour f£A on a g(f)<g*(f) alors A est négligeable.
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NEPIATTYTE

ZYNAPTHXZEIY «PLURISOUSHAEMONIQUES» KAI
TIMEZ «DEFICIENTES» TOY NEVANLINNA

L
UG

B. OPATKOY

(" Fx 1ol Malypatixot Smovdacrygiov tot Havemotnuiov Qeoadovizg:)

Meretdvror ol ouveprhoste plurisousharmeniques elg Gpiopdvoug yo-
pove Fréchet. *Anodzuevberor & gls oy Tdmov tév Polssen-Jensen 6 fpog
N(r,f,a) =lvon ple ouvdpryowg plurisousharmonique. *Entgne amodetnvieton
g1 ele fvov wataddnaov yodoov Fréchet, ol duéporar guvaptnosie al dmolml
Eyouv ule Gpopsvryy Tipdy wdéficlente» dmotehody sivoiov unégligeallen.
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